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Aufgabe 1: Essei fi : R? > R, fi(z,y) =y*—2? und z =z + iy.
Finden Sie eine Funktion f, : R?> — R, so dass f : C — C, f(2) := fi(z,y) +ifo(z,y)
holomorph ist!

Aufgabe 2: Essei f:C — C, f(z) = exp z wobei exp z iiber die Reihe definiert ist.

(a) Seie € (0,7), a € R. Zeichnen Sie das Bild f(Q) fiir

Q:={r+iy|la—e<z<a+e —e<y<e}.

(b) Berechnen Sie das Verhéltnis der Fliachen lin(l) %! Warum war dieses Ergebnis zu
e—
erwarten?
Aufgabe 3:

Es sei f(z) =1/z, z € C\{0}.

1. Auf welche Kurven bildet f Kreise mit Mittelpunkt im Nullpunkt ab, und auf welche
bildet sie Nullpunktsgeraden ab?

2. Wie verédndert sich der Winkel zwischen zwei Nullpunktsgeraden? Wie veréndert sich
der Winkel zwischen zwei beliebigen Geraden?

Aufgabe 4:

1. Zeigen Sie den Gaufischen Mittelwertsatz: Sei f : C — C eine ganze Funktion. Dann
gilt fiir alle r > 0:

1 2m )
1) = 5= | fe+rev)ag.
2. Sei f: C — C ganz mit |f(z)| < Clz|* fiir alle |z| > R, wobei a € Ry und C, R > 0.

Zeigen Sie: f ist ein Polynom hochstens |« |-ten Grades. (Die Gauklammer |« von
« bezeichnet die grofite ganze Zahl, die kleiner oder gleich « ist.)



